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　したがって　[ ��(�

第３章　二次方程式（解法①　平方根の考え方）

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　
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次の方程式を解きなさい。３

���　� �[ ��� �　　　　　　　　　　　　������　� �[ �� ��

 解説

���　� �[ ��� �

　　　　� �[  ��

　　　　�� �[  ��

　　　　　[ �(��

���　� �[ �� ��

　　　��� �[  �

　　　　 �[  
�

�

　　　　��[ �)
�

�

　　　　��[ �
(�
�

次の方程式を解きなさい。４

���　 �
� 
�[ �  �　　　　　���　 �

� 
�[ � �� �　　　　　���　 �
� 
�[ � ��� �

 解説

���　 �
� 
�[ �  �

　[���は���の平方根であるから　[�� �(�

　よって　　　[ ���(�

���　 �
� 
�[ � �� �

　���を移項すると　 �
� 
�[ �  �　　[���は���の平方根であるから

　　　　　　　[�� �(� 　　よって　　　　���[ ���(�

���　 �
� 
�[ � ��� �　����を移項すると　 �

� 
�[ �  ��

　[���は����の平方根であるから　[�� ��　[ ���

　[ ����から　[ �，[ ����から　[ ��

　よって　　[ �，��
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次の方程式を解きなさい。５

���　 �
� 
�[ �  �　　　　　　�����　 �

� 
�[ �  ��　　　　　�����　 �
� 
�D �  ��

���　 �
� 
�[ �  

��

�
　　　　　�����　

�

� ��[
�

�
 
�

�
　　　　　���　

�

� ��[
�

�
 
�

��

 解説

���　　　　 �
� 
�[ �  �

　　　　　　[�� ��

　すなわち　[�� �　または　[�� ��　　よって　　[ �，��

���　　　　 �
� 
�[ �  ��

　　　　　　[�� ��

　すなわち　[�� �　または　[�� ��　　よって　　[ �，��

���　　　　 �
� 
�D �  ��

　　　　　　D�� ��

　すなわち　D�� �　または　D�� ��　　よって　　D �，���

���　　　　 �
� 
�[ �  

��

�

　　　　　　[�� �
�

�

　すなわち　[�� 
�

�
　または　[�� �

�

�
　よって　　[ 

��

�
，
��

�

���　　　　
�

� ��[
�

�
 
�

�

　　　　　　�[�
�

�
 �

�

�

　すなわち　[�
�

�
 
�

�
　または　[�

�

�
 �

�

�
　よって　　[ �，

�

�

���　　　　
�

� ��[
�

�
 
�

��

　　　　　　�[�
�

�
 �

�

�

　すなわち　[�
�

�
 
�

�
　または　[�

�

�
 �

�

�
　よって　　[ 

�

�
，
�

�
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次の方程式を解きなさい。６

���　 �
� 
�[ � ��� �　　　　�����　 �

� 
�[ � ��� �　　　　���　 �
� 
�[ � ��� �

���　 �
� 
�[ � ��� �　　　　�����　� �

� 
�[ � ��� �　　　�����　� �
� 
�[ � ��� �

 解説

���　　　 �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　 �
� 
�[ �  ��

　　　　　　　[�� ��

　すなわち　[�� �　または　[�� ��

　よって　　[ �，��

���　　　 �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　 �
� 
�[ �  ��

　　　　　　　[�� ��

　すなわち　[�� �　または　[�� ��

　よって　　[ �，���

���　　　 �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　 �
� 
�[ �  ��

　　　　　　　[�� ��(�

　　　　　　　　��[ ����(�

���　　　 �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　 �
� 
�[ �  ��

　　　　　　　[�� ��(�

　　　　　　　　���[ ����(�

���　　　� �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　� �
� 
�[ �  ��

　　　　　　�� �
� 
�[ �  ��

　　　　　　　��[�� ��(�

　　　　　　　　　[ ���(�

���　　　� �
� 
�[ � ��� �

　　　　　　� �
� 
�[ �  ��

　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

　　　　　　　��[�� ��(� 　　　[ ����(�
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次の方程式を解きなさい。１
�

� 
�[ � �� �

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解きなさい。２

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解きなさい。３

第３章　二次方程式（解法②　平方根の考え方２）

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解け。４

��次方程式� �
� 
�[ �  ��を解け。５

��次方程式�� �
� 
�[ �  ���を解きなさい。６
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次の方程式を解きなさい。１
�

� 
�[ � �� �

　　　　　　 �
� 
�[ � �� �

　　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

　　　　　　　　��[�� ��

　　　　　　　　　　�[ ����

　　　　　　　　　　�[ �，��

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解きなさい。２

　　　　　　 �
� 
�[ � �� �

　　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

[���は���の平方根であるから

　　　　　　　　��[�� ��

よって　　　　　　　�[ ��，�

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解きなさい。３

　　　　　　 �
� 
�[ � �� �

　　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

[���は���の平方根であるから

　　　　　　　　��[�� �(�

よって　　　　　　　�[ ���(�

第３章　二次方程式（解法②　平方根の考え方２）

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

��次方程式� �
� 
�[ � �� ��を解け。４

　　　　　　 �
� 
�[ � �� �

　　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

[���は���の平方根であるから

　　　　　　　　��[�� �(�

よって　　　　　　　�[ ��(�

��次方程式� �
� 
�[ �  ��を解け。５

　　　　　　 �
� 
�[ �  �

[���は���の平方根であるから

　　　　　　　[�� �(�

よって　　　　　���[ ���(�

��次方程式�� �
� 
�[ �  ���を解きなさい。６

　　　　　　� �
� 
�[ �  ��

両辺を���でわると

　　　　　　�� �
� 
�[ �  �

　　　　　　　��[�� �(�

　　　　　　　　　[ ��(�
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��次方程式� �[ �[��� ��を解きなさい。１

��次方程式� �[ ��[��� ��を解きなさい。２

��次方程式� �[ ��[�� ��を解きなさい。３

第３章　二次方程式（解法③　解の公式）

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

次の方程式を解きなさい。４

　　　　　　 �[ ��[�� �

��次方程式� �[ ��[�� ��を解きなさい。５

��次方程式� �[ ��[�� ��の解は� � �である。６
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��次方程式�� �[ �[�� ��を解きなさい。７

��次方程式�� �[ ��[�� ��を解きなさい。８

次の���次方程式を解きなさい。９

　　　　　　 �
� 
�[ �  �[��

-3-

��次方程式�� �[ ��[�� ��の解は， � �である。10

��次方程式��[ 
�(� �[ 
�(�  [�を解きなさい。11

��次方程式�(�
�[ �[�� �[ �(� [��(� �を解け。12
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��次方程式� �[ �[��� ��を解きなさい。１

　　　　　　 �[ �[��� �

左辺を因数分解すると

　　　　　��[ 
�� �[ 
��  �

　　　　　��[�� �　または　[�� �

よって　　　　　　　��[ ��，�

��次方程式� �[ ��[��� ��を解きなさい。２

　　　　　　 �[ ��[��� �

左辺を因数分解すると

　　　　　����[ 
�� �[ 
��  �

　　[�� �　または　[�� �

よって　　　　　　　���[ ��，�

��次方程式� �[ ��[�� ��を解きなさい。３

　　　　　　 �[ ��[�� �

解の公式により　　　�[ 
��� ( ��� ��� � �

�� �

　　　　　　　　　　　 
��� �(��
�

　　　　　　　　　　　 ���(��

第３章　二次方程式（解法③　解の公式）

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

次の方程式を解きなさい。４

　　　　　　 �[ ��[�� �

　　　　　　 �[ ��[�� �

解の公式により　　　�[ 
��� ( ��� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　　��� 
��� �(�
�

　　　　　　　　　　��� ���(�

��次方程式� �[ ��[�� ��を解きなさい。５

　　　　　　 �[ ��[�� �

解の公式により　　　�[ 
��� 
�� ( ��� 
�� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　　��� 
�� �(�
�

　　　　　　　　　　��� ��(�

��次方程式� �[ ��[�� ��の解は� � �である。６

　　　　　　 �[ ��[�� �

解の公式により

　　　　　　[ 
��� 
�� ( ��� 
�� ��� � �

�� �

　　　　　　�� 
�� (��
�

　　　　　　�� 
�� �(�
�

　　　　　　�� ��(�
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��次方程式�� �[ �[�� ��を解きなさい。７

　　　　　　� �[ �[�� �

解の公式により

　　　　　　[ 
��� ( ��� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　�� 
��� (��
�

��次方程式�� �[ ��[�� ��を解きなさい。８

　　　　　　� �[ ��[�� �

解の公式により　　　���[ 
��� 
�� ( ��� 
�� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　　　� 
�� (��
�

次の���次方程式を解きなさい。９

　　　　　　 �
� 
�[ �  �[��

　　　　　　 �
� 
�[ �  �[��

　　　　� �[ ��[�� �[��

　　　　��� �[ �[�� �

解の公式により　��[ 
��� ( ��� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　 
��� (�
�
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��次方程式�� �[ ��[�� ��の解は， � �である。10

　　　　　　� �[ ��[�� �

解の公式により　　　[ 
��� 
�� ( ��� 
�� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　　�� 
�� (���
�

　　　　　　　　　　�� 
�� �(�
�

　　　　　　　　　　�� 
�� (�
�

��次方程式��[ 
�(� �[ 
�(�  [�を解きなさい。11

　　　　　　�[ 
�(� �[ 
�(�  [

　　　　　　　　　　　� �[ �� [

　　　　　　　　�　� �[ �[�� �

解の公式により　　[ 
��� 
�� ( ��� 
�� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　　　　�� 
�� (��
�

��次方程式�(�
�[ �[�� �[ �(� [��(� �を解け。12

　　　　　　　　　　��(�
�[ �[�� �[ �(� [��(�

�(�
�[ 
� �[ ��[ 
�(� [ ��� 
��(�  �

���(� 
�� �[ ��(� 
�� [���(� 
��  �

　　　　　　　　　　　　� �[ �[�� �

　　　　　　　　　　　�[ 
�� �[ 
��  �

よって　　　[ ��，�
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自然数�D�は���の倍数である。( ���� D �が自然数となる最小の�D�は� � �である。１

[ 
��� (�
�

�のとき，� �[ �� �[ ��[���の値を求めよ。２

【応用問題】３年　２章平方根、３章二次方程式

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

��次方程式� �[ �D[��D ��の解がただ���つになるとき，D�の値をすべて求めなさい。３

-2-



[�についての���次方程式� �D[ �E[�� ��の解の���つが�[ ���で，D：E �：��である。４

このとき，W�についての���次方程式�
�

�
�DW ��EW�� ��の解は，W 

ア

�，
イ

�で

ある。

-3-

% &

'

3

4

$

�

��右の図のように縦が��，横が����の長方形�$%&'�と，

この辺上を動く���点�3，4�があります。点�3�は�$�

を出発して毎秒���の速さで�%�を通って�&�まで動きま

す。点�4�は�'�を出発して毎秒���の速さで�$�まで動

きます。ただし，��点�3，4�は同時にそれぞれの出発

地点を出発するとします。出発してから�W�秒後の�

５

△$34�の面積を�6 �として次の各問いに答えなさい。

���　��W���のとき，6 �を�W�を用いて表しなさい。

���　6 ��となるときの�W�の値をすべて求めなさい。

-4-



$

% &

'

3

4

右の図は���辺の長さが���FP�の正方形�$%&'�である。

��点�3，4�は正方形の周上の点であり，はじめに，点�3�は

頂点�$，点�4�は頂点�%�にある。

��点�3，4�は同時に�$，%�を出発し，点�3�は毎秒���FP，

点�4�は毎秒���FP�の速さで共に反時計回りに移動する。

このとき，次の� �にあてはまる数値を答えなさい。

���　��秒後の�△'34�の面積は， � �FP �である。

６

���　W�秒後の�△'34�の面積は，

　　　��W���のとき， �W �
ア

W�
イ

� �FP �であり，

　　　��W���のとき，�
ウ

W�
エ

� �FP �である。

���　����の�△'34�の面積が，��� �FP �となる�W�の値は，W �である。
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自然数�D�は���の倍数である。( ���� D �が自然数となる最小の�D�は� � �である。１

N�を整数として�D �N �と表すことができるから

　　　　　　( ���� D  �( ��� N

この値が自然数となる最小の�N�の値は，���N ���のときであるから

　　　　　　�

よって，求める�D�の値は　��� ��

[ 
��� (�
�

�のとき，� �[ �� �[ ��[���の値を求めよ。２

[ 
��� (�
�

�であるから

　　　　　　�[ ���(�

　　　　��[�� (�

両辺を���乗すると

　　　� �
� 
��[ �  �

� 
(�

　���� �[ ��[�� �　……�①

よって　　　� �[ �� �[ ��[�� [��
�[ ��[ 
�� ��

　　　　　　　　　　　　　　 [��
�[ ��[�� 
�� ��

①�を代入すると

　　　　　　[��� 
�� �� �[��

[ 
��� (�
�

�を代入すると

　　　　　　��
��� (�
�

�� ���(� ��

　　　　　　　　　　　　　　　 ���(�

【応用問題】３年　２章平方根、３章二次方程式

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　

-1-

��次方程式� �[ �D[��D ��の解がただ���つになるとき，D�の値をすべて求めなさい。３

　　　　　　 �[ �D[��D �

解の公式により

　　　　　　[ 
��� 
�D ( ��� 
�D ��� � �D

�� �

　　　　　　�� 
�D ( ��D �D

�

解がただ���つであるから

　　　　　　 �D ��D �

　　　　　���D�D 
��  �

　　　　　　　　��D �，�
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の 5 が

外れる の が

k = 8

.
変形 → 値 代入

a ±尃〇 ーー こ こ が 0 に なれ ば
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「 どちら か が シンプル
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[�についての���次方程式� �D[ �E[�� ��の解の���つが�[ ���で，D：E �：��である。４

このとき，W�についての���次方程式�
�

�
�DW ��EW�� ��の解は，W 

ア

�，
イ

�で

ある。

[ ���は� �D[ �E[�� ��の解であるから

　　　　　　D�E�� �　……�①

D：E �：��より　D �E　……�②

②�を�①�に代入して

　　　　　　�E�E�� �

　　　　　　　����E�� �

　　　　　　　　　　E ��

これを�②�に代入して　D ��

�

�
�DW ��EW�� ��に�D ��，E ���を代入して

　　　　　　�� �W ��W�� �

両辺に����をかけて

　　　　　　　� �W ��W�� �

解の公式により

　　　　　　W 
��� ( ��� ��� � � 
��

�� �

　　　　　　� 
��� (��
�

　　　　　　� 
��� �

�

��� �

�
 
�

�
，

��� �

�
 ���より，求める解は

　　　　　　W 
�

�
，��
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% &

'

3

4

$

�

��右の図のように縦が��，横が����の長方形�$%&'�と，

この辺上を動く���点�3，4�があります。点�3�は�$�

を出発して毎秒���の速さで�%�を通って�&�まで動きま

す。点�4�は�'�を出発して毎秒���の速さで�$�まで動

きます。ただし，��点�3，4�は同時にそれぞれの出発

地点を出発するとします。出発してから�W�秒後の�

５

△$34�の面積を�6 �として次の各問いに答えなさい。

���　��W���のとき，6 �を�W�を用いて表しなさい。

���　6 ��となるときの�W�の値をすべて求めなさい。

���　��W���のとき，点�3�は辺�%&�上を動き

　　　　　　　$4 ����W

　よって　　　6 
�

�
���� 
��W �� ����W

���　��W���のとき，点�3�は辺�$%�上を動き

　　　　　　　$3 �W，$4 ����W

　よって　　　6 
�

�
��W���� 
��W

　　　　　　　�� �W�� 
�W

　このとき，6 ��となるとすると

　　　　　　　�W�� 
�W  �

　　　　　　 �W ��W�� �

　　　　　　　　　　W 
�� ( ��� �

�
 ���(�

　��W���であるから　W ���(�

　��W���のとき，6 ��となるとすると
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　これは問題に適している。

　よって　　　W ���(� ，
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右の図は���辺の長さが���FP�の正方形�$%&'�である。

��点�3，4�は正方形の周上の点であり，はじめに，点�3�は

頂点�$，点�4�は頂点�%�にある。

��点�3，4�は同時に�$，%�を出発し，点�3�は毎秒���FP，

点�4�は毎秒���FP�の速さで共に反時計回りに移動する。

このとき，次の� �にあてはまる数値を答えなさい。

���　��秒後の�△'34�の面積は， � �FP �である。

６

���　W�秒後の�△'34�の面積は，

　　　��W���のとき， �W �
ア

W�
イ

� �FP �であり，

　　　��W���のとき，�
ウ

W�
エ

� �FP �である。

���　����の�△'34�の面積が，��� �FP �となる�W�の値は，W �である。

���　��秒後は�$3 ��FP，%3 ��FP，%4 ��FP，4& ��FP�であるから

　　　　　　　△'34 �正方形�$%&'�� �△$3'�△3%4 
�△&'4
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　　　　　　　　　　�� �����

　　　　　　　　　　�� ���� 

�FP

���　��W���のとき，$3 �W，3% ���W，%4 W，4& ��W �より

　　　　　　　△'34 ����
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　　　　　　　　　　�� �����W��W�
�W ��� 
��W

　　　　　　　　　　�� �W ��W����� 

�FP

　��W���のとき，点�3，4�ともに辺�%&�上にある。

　%3 �W��，%4 W，34 W���W 
��  �W��

　よって　　　△'34 
�

�
���W 
�� ��

　　　　　　　　　　�� ��W����� 

�FP

���　��W���のとき

　　　　　　　 �W ��W��� ��

　　　　　　　�� �W ��W�� �

　解の公式により
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　��W���のとき

　　　　　　　��W��� ��
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�
���より，これは適さない。

　よって，求める�W�の値は　W ��(��
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D�E �，DE ���のとき， �D � �E �の値を求めなさい。１

�
� 
�N �Q� �

� 
��N � �を満たす自然数�Q�の個数が����個となる自然数�N�の値は， �で２

ある。

自然数�D�を���で割ると���余り，自然数�E�を���で割ると���余る。D�E�DE �を���で割った３

ときの余りを求めよ。

３年　１～３章　応用問題

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　
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(Q �(� �の整数部分が���となる最小の自然数�Q �を求めよ。４

さいころを���回投げて，出た目の数を順に�D，E�とする。��次方程式� �D[ ��[�E ��の５

解が有理数となる確率は� �である。

�
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D�E �，DE ���のとき， �D � �E �の値を求めなさい。１

 解説

　　　　　　 �D � �E  �
� 
�D E ��DE

この式に�D�E �，DE ���を代入すると，求める式の値は

　　　　　　 �� ���� 
��  ��

�
� 
�N �Q� �

� 
��N � �を満たす自然数�Q�の個数が����個となる自然数�N�の値は， �で２

ある。

 解説

�
� 
�N  �

�N

�
� 
��N �  � �N ��N��

Q �は�� �N �より大きく，� �N ��N���以下の自然数であるから，その個数は

　　　　　　��
�N ��N 
�� �� �N  �N�����個�

よって　　　�N�� ��

　　　　　　　����N ��

　　　　　　　　�N �

自然数�D�を���で割ると���余り，自然数�E�を���で割ると���余る。D�E�DE �を���で割った３

ときの余りを求めよ。

 解説

D �P��，E �Q�����P，Q�は���以上の整数��と表されるから

　　　　　　D�E�DE ��P 
�� ���Q 
�� ���P 
�� ��Q 
��

　　　　　　　　　　�� �P��Q��� ���PQ���P���Q 
���

　　　　　　　　　　�� ��PQ���P���Q���

　　　　　　　　　　�� ���PQ��P��Q 
�� ��

よって，D�E�DE �を���で割ったときの余りは　�

３年　１～３章　応用問題

(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　
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(Q �(� �の整数部分が���となる最小の自然数�Q �を求めよ。４

 解説

(Q �(� �の整数部分が���のとき

　　　　　　��(Q �(� ��

これより　　��(� �(Q ���(�

ここで，����(� �����であるから

　　　　　　������(� �(Q ���(� ����

����  �����， ����  ������より

　　　　　　(����� �(Q �(�����

よって，求める最小の自然数は　Q ��

さいころを���回投げて，出た目の数を順に�D，E�とする。��次方程式� �D[ ��[�E ��の５

解が有理数となる確率は� �である。

�

 解説

��次方程式� �D[ ��[�E ��の解は，解の公式により

　　　　　　[ 
��� ( ��� ��� D E

�D
 

��� ( ��� �DE

�D

よって，��次方程式� �D[ ��[�E ��の解が有理数となるための条件は，����DE �が平方

数となることである。

����DE �は奇数であるから，����DE ��または�����DE ��となればよい。

　　　����DE ��のとき，DE ��より　� 
D，E  � 
�，� ，� 
�，� ，� 
�，� ，� 
�，�

　　　����DE ��のとき，DE ��より　� 
D，E  � 
�，� ，� 
�，� ，� 
�，�

したがって，求める確率は　
�

��
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